RESOLUCION DE ACTIVIDADES

Actividades iniciales ' .3
c) (2 Vx3—357)dx d) {x _3);&4'2 dx
1. Una funcién F es primitiva de otra f siempre y cuando / .
la derivada de F sea f, es decir: [ 1 2 i
F es primitivade f <> F'=f e) A+ )" gy f)’(2x2+3)2-5x dx
Encuentra dos primitivas de cada una de las siguientes w )
funciones: . .
a) flx) = 2x b) fix) = sen x 2) 237" dx h) 457"'8 dx
3 x“+5 x“+4x
c) flx)=e> d) f(x) = : .
x+2 . .
a) Primitivas de f(x) = 2x son: i) ’ 4x? V1- x3 dx J) ’ vzzi dx
F)=x>+7; Gx)=x>- V2 , ] V3x2+1
b) Primitivas de f{x) = sen x son: i 2 i
F(x)=—cos x + 17; G(x)=-cos x k) de )] ’ wdx
3 VX ] 2x - sen 2x
c¢) Primitivas de f(x) = ¢~ son: . .
F(x)=—"+ Vg; G(x)=—*-3 m) ’ cos (.L) dx n) | 3x - 3x2 d
d) Primitivas de fix) = 3 son: 2
x+2 ) )
F)=3-Inx+2/ 23, Gw=3Inlx+2+1 i) e i 0) dx
2 x | 447 %2
2. ;Comprueba, en cada caso, que F es primitiva de f?: )
a)Fx)=-In(1-x)—-arctgx+7 3
) ) # p | dx q | X dx
= X"+ x 1- x 4- x
fx)
1- x)1A+ x?
- 3 3
b) F(x) = Q- x)sen 2x) _ 1 ., Qx)- V3 r) ’ 47dx s) Txgdx
2 4 ] -x | x
fx) =(2-x) cos (2x) i
1)) ’ 23 dx u) 5 1 dx
a) Veamos que F'(x) = f(x) x“+9 ] A+ x7)- arctg x
Fx)=-In(1-x)—arctgx+7 .
1-In x
__ -l v o1 1 ) | =X gy w) | —3X  dx
e T e 1ox 1402 ).x""x ).x4+16
=1+x2—(1—x)= x2+x =f(X) - .
1-x)(1+x2) (1-x)(1+x3) x) | sen®2x -cos2xdx  y) . 3 o
+
b) Veamos que F'(x) = f(x). i
_x)- z) | tgx dx
F(X)=M—Lcos(2x)—\/§ )
2 4
F(x) = —Se;l 2X | . cos (2x)2- 2-x _ i (=2 sen (2x)] =

_—sen2x a) (2x2—4x+5)dx=2)§—3—2x2+5x+c

+(2—x) - cos(2x) + % sen (2x) =

= (2 —x) - cos (2x) =f(x)

1) g
b) (3x+x—2)dx—

(3x+x'2)dx=3;—2—l+C
X

Actividades de Ensenanza-Aprendizaje

Resuelve las siguientes integrales por el método de in-
tegracion de integrales inmediatas:

o) '(24\/)7—)56)07)5:" (2x?¢—i)dx:84‘/7—szn\x\+c

X 7

. . -
0| @x?-4x+5 a b)’(3x+12)dx g |32

. > ’(x3—3x;+)2c)dx=
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4

=%—2W+2ln\x\+c

[ 2
(1+x) dy=

& (x'%+2x%+x%) dx =
x

e)

=2«/;?+47\/3x_7+72\/57+c

9 ‘ (2x2+3)2-5x-dx=fT (2x2 + 3y - dx dx =

2 3
_sx?+3)
4 3
g) 3 gy=3| 2x dx:iln\x2+5\+C
Jx*+5 2 x*+5 2
ny| +8 gy=2| 20+4 gx=2n|x? +4x4 +C
'x2+4x .x2+4x

i) ’ 4x2 AT 3 dx:%’ (1-x3% - (=3x2) dx =

_a 200 sy

j) _2x o ge=1 (3x2+1)’%~6x-dx=
Jvaret s 3
=23x2+1+C
3
. ) .
k) de: (x’%+2+xé_)dx=
Vx

=2«/¥+2x+—2*/3;§+c

2—-2cos2x
2x — sen 2x

l)‘ 1 —cos2x dx dx =

_1
2x — sen 2x 2 .

=;—ln\2x—sen2x\ +C

m) ’ cos(’zi) dx = 2’. cos(’zi) : % . dx=2sen(’2£)+ C

. xz i P
n) | 3x-3 de=3 3" . 2xdx=3.3 4+C
2 2 In3
i | € dx=e 1 C
X
0) dx 2=L 1 zd'x=
4+7x> 4 1+(ﬁx)
2
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V7
=1.2 2 2dx=L arctg(ﬁx)+c
4 47 1+ Wx) 297 2
2
[,
D) x’ de=1 | —4x” dx:larc-tg(x4)+C
e ey
. L
g —x ax=1 | @-x. (2ndr=-L @R
4—x -2 2 1
2
=V4-x2+C
r) 3 _dx=3 172 dx=73 -arc- sen(l) +C
o )
2
s) 3x _gy=3 2X _gx=3Imx*+9+C
x2+9 2 x2+
3 — 1/3 — X
t dx = dx=arc tg|*|+ C
) x2+9 1.,.(&)2 (3)
3
1
u) 1 do= | Ltx2 dx=arctg(1)+C
. (1 +x?) - arc tg x arc tg x 3

dezln\ln)d—lnx+ C
Inx X

vwl—mX¢=’wa_

3x 2x
3x — 16 -3 4 -
w) | —22 dx=} 19 dx=2) % x=
| x4+16 1+-ﬁ 8 1+(-ﬁ)2
16 4

x)

——

sen3 2x - cos2x - dx=1 ’ (sen 2)c)3 -2 - cos2x dx=
2

4
:L.(sean) +C
2 4

3* _ 1
dx =
1+@3)

1+9°  In3

dx =

=1 .arcte3y+C
In3

—sen x
SEN X dy=—| 2= dx=~In|cos ¥+ C
cos x cos x

Z) ’ tg x dx =




Resuelve las siguientes integrales por el método de in-
tegracion por partes:

a) | x%-cos x dx b) ’x3-lnxdv

c) | x2-e*dx d)’e"-coslxdx
e) | 2*-senxdx

¥i) ’ In x dx

g) | arc sen x dx

h) ’ arc tg x dx

i) ’ VX -lnxdx J) I (1-3x)3dx

k) | x3:sen 2x dx )] Ie"‘-cosxdx

m) ’ e (2x + 1)2 dx n) | cos (In x) dx

i) ’lnzxdx 0) | xsenx - cos xdx

p) | B2 xax q) | x-arcsen x gy
V1- x?

a) ’ x? - cos x-dx=1

u=x2:>du=2x-dx|
dv=cos x- dx:>v=senx’
I=’ x% . cos x- dx=x? 'senx—l 2x - sen x - dx
Aplicamos de nuevo el método de integracién por partes:
u=2x=du=2- dx

dv=senx-dx=v=—cosx

I=x2sen x—|—2x cos X — ’ 2 - (—cosx)-dx| =

=x2-senx+2xcosx—2senx+ C

Por tanto:

2

x2 - cos x dx=x>

-sen x+ 2x - cos x—2 sen x+ C

b)‘x3~lnx~dx=1

u=lnx=du=ldx\l
X

o~

dv=x3dx=v =x—/
4

4 4 4
A dx=% nx-X +C

I=| x3 ~lnx~dx=)ilnx—
4 4x 4 16

c) ’ x? et dx=1
u=x2:>du=2x-dx\
dv=c0sx-dx:>v=senx’

I=’x2-ex-dx=x2~ex—’2x-ex-dx=>

Aplicamos de nuevo el método de integracidn por partes:
u=2=du=2dx|

dv:exdxzv:ex’

I:’ x2 e dr=x? ex—{Zx e"—’ 2 e*dx| =

=x2- e = 2xe* + 2+ C =

x2-e - di=x? - -2xe+2e+ C

X

d) | e -cos2x -dx=1

u=c0s2x=>du=—2sen2x-dx\

dv=e"- dx= v=e"‘

I=’ e cos2x -dx=e"- c0s2x—’ -2 e* sen2x dx =

=e*cos2x +2 | e - sen2x - dx

Aplicamos de nuevo el método de integracidn por partes:

u:sean:>du:2~c0s2x-dx\

dv=e*- dx:>v:ex’

I:’ex-cos2x+2

exsen2x—’ 2 e* - cos2x dx| =

X

=e*cos2x +2e* sen2x —4 ’ er - cos2x =

=J=e"-cos2x +2e - sen2x —4 =

—[=€¢cos2x+2e" sen2x 4 ¢
5

e) ’ 2" sen x-dx=1

u=2"=>du=2”-ln2~dx\

dv=sen x- dx= v=—cosx’

I:’ 2" .senx-dx=-2"-cos x+ | 2" -In2-cos x- dx
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Aplicando de nuevo este método, obtenemos: =x- arc g x 1y, 1+x+C
u=2"=du=2"-In2-dx\ 2

dvz.COS)Pd)C:‘}:Senx’ i) ’.w/)?-lnx-dle
]=’ 2" . cos x +
u:lnx:duzldx\

X

+ln2{2x-senx—’2x-ln2-senx-dx=—2x-cosx+ dv:w/)—c-dx=v=£f
3
‘ _ _2Vx? 2 Lo
+2x-ln2'senx—(ln2)2’2X-senx'dx=> 1—’ﬁ-lnxdx—Tﬁlnx—’§xzdx—
=1T=2"cosx+2"-In2-senx—(n2} I= =£lnx—iVxT+C
. . 3 9
:>I:—2'c0sx+2‘11122-senx+c )
1+ (In2) j)’(1—3x)-3x~dx=1
Inx-de=1 '
f)‘ nx-dx u=(1—3x)=>du=—3dx\
’ X
dv=3"-d =3
u=lnx:>duzldx\ ’ = ln3/
X
— — [ . X [ . X
dv—dx:>v—xf = (1—3x)~3x-dx=(1_3x) 3 .33 d =
In3 In3
I:’lnx~dx=x-lnx—’x~1—-dx=x~lnx-x= . .
X :(l—3x)~3+3~32+c
In3 (In 3)
=|hx-dc=xlnx-x+C [
k)| x°-sen2x -dx=1I
g) ’ arc sen x dx=1 u=x>=du=3x?-dx
dv=sen2x-dx:>v=—7coszx/
u=arcsenx=>du=+dxl 2
V1-x? -
3 2
= 3 _ X’ -cos2x —3x° - cos 2x
d=di = v =x =[x’ -sen2x -dx=- - dx =
. 2 2
I=| arc sen x dx=x - arc sen x- | —%X—dx= 3 )
1-x =T COSAY L3 42 cos2x - dx
2 2
_1
=x-arcsenx+ L | (1-x?)2(2x)dx= A esta dltima integral la aplicamos de nuevo el método de
2, integracion por partes:
=x-arc senx+ V1-x2 +C u=x>=du=2x-dx
[ dv:cos2x~dx=>v=m/
h) | arctg x- dx=1 2
1 = —x3-6052x+§ xz'sean_ oy . Sen2x | gl =
u=arctg x=du= dx\ 2 2 2 2
1-x2
d\}:dx:>\}=x{ 3 2 [
_—x ~c0s2x+3x -sen2x 3 Y - sen2x - dx
. ) 2 4 2
I=| arctg x d=x - arc tg x— X __dx= '
1+ x? Aplicando de nuevo el método, obtenemos:

u=x=du=dx
=X arc tgx —

% lzixzdxz dv:sen2x~dx:>v:Mf
] 1+x 2
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= —x3 . cos2x +3x3 -sen2x
2 4

_—x3 . cos2x

2

3 ‘—x-cost _’ —cos 2x dx

2 2 2

+3x2 "sen2x | 3x cos2x _3sen2x , ¢
4 4 8

1) ’ e cosx-dx=1

u=e*=du=-e"- dx\

dv=cos x- dx= v=senx’

I=’ e cos xdx=e"- sen x—’ —e - sen x- dx=

X

=e " sen x+ *

er - sen x- dx

Aplicando de nuevo este método a la dltima integral, obte-
nemos:

u=e*=du=-e"- dxi

dv = sen x- dx=>v=—c0sx’

I=e"sen x+

- cos x- ‘ (—e™) (~cos x) dx| =

—X

=e " sen x— e cos x—’ e cosx-dx=

—X —X
sen x—e coS X
+C
2

_ _ e
=]=e"senx—etcosx-I=1=

m) ‘ e 2x + 1Y dx=1

u:(2x+1)2:>du=2(2x+1)-2-dx\

—-2x
dv=eXdx=v =¢€

o

R0 VR
-2

1=’ e (2x + 1)

+

_’.2-(2x+1)'2-e_2x @ e
) 2

+2  @x+1) e dx

Aplicamos de nuevo este método a esta dltima integral:

u=2x+1=du=2dx\

dv=edx=v = e {
-2

2 —2x
Jo@ ) e

-2x . —2x
Qx+1)e _lz-e i

) 2 2
2 -2x —2x
S e p e 2 0
2 —2x
=_M_(2x+ De*X-e>+C

n) ‘ cos(In x)dx=1

u = cos (Inx) = du=—sen (In x) - L\
X
dv=dx= v=x{

I=’ cos(Iln x) dx=x - cos (In x) —

—’ —x - sen (In x)-L-dx=x- cos (In x) + | sen (In x) dx
by

Aplicamos este método a la tltima integral y obtenemos:

u =sen(ln x)=>du=cos(lnx)~L\
by
dv=dx=v=x

I=x-cos(lnx)+

x - sen(In x) - ’ x-cos(lnx)~de
X

=x‘cos(lnx)+x-sen(lnx)—’ cos (Iln x) dx =

=I=x-cos(lnx)+x -sen(lnx)— 1=

_X - cos(Inx) + x sen (In x) +C
2

=]

i) ‘ In* x - dx=1

u=ln2x$du=2-lnx-L-dx\
X

dv=dx=>v=x{

I:’lnzx-dx:x~ln2x—’2~x-lnx-1~dx:
X

=x'ln2x—2’lnx-dx

Aplicamos este método a esta dltima integral:

u:lnx:duzldx\
X

dv=dx=v=x

I=x-ln2x—2{x~lnx— X -+ -dx

1
X

=x-In>x-2xInx+2x+C
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2 2
dv=sen2x -dx=VY _—c02s 2x

—X CcoS 2x +sen2x o ¢
8

cos2x - dx =

p) | x* In?x-dx=I

uln®x=du=2mnx 1. dx
X

I

dv=x3dx=v =x—f
4

I= x3-ln2x-dx=ﬁln2x— Ji-Zln)dex:
4 4 X
=)ilnzx—L x3 - Inx-dx
4 2.

Aplicando este método a la dltima integral, obtenemos:

u=lnx=>du=de\
X

L
4

X - arc senx
’ dx=1

V1-x?

u=arc sen x=du=—1___dx
1-x

av =

0bc=>v=—W{

1-x

1=’ %aﬁc:_\/l—xz - arc senx —
1-x
_‘ _ﬁ”_xdx=_\/l—x2 -arc sen x+ x+ C
1-x

Resuelve las siguientes integrales por el método de in-
tegracion de funciones racionales:

X dx | — d
.x—2 ).x3—3x2+2x

a)
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) insdx d) #xzdx
] x -1 _(1- x)1+ x9)
2 a2
¢ -Xx +26x—1 dx 3x3 +52x—7 dx
JGx-1)"(x+1 X =2x“+x-2
2 xi-x
8 ’;tlxdx h) x3+x2+ x +1 d
. dx ; dx
l).’x:’—l P x“+x+1
3 'x +2x-6
k wdx 1 d
) xr+1 ) x3+ x?-2x
my | 2x2+4x+2 gy n) x? _dx
x +1 .(x2+1)
n X 0 X
) 3_3x243x-1 ) xi-4
x?-1 . 4
dx — X  _dx
P seinatze-a © Y1)

a) X dx=| "% ax+ | 2 dx=x+2Inlx-2+C
x=2 x=2

_ x-2

dx
)| ———ax
). x3 = 3x% + 2x

Descomponemos la fraccién integrando en suma de fraccio-

nes simples:

1 _A, B , C

xx-D)(x-2) ¥ x-1 x-=-2

1 =

x(x-1)x-2)

_AC-DE-2)+B-x-x-2)+C-x(x-1)
x(x-1)(x-2)

ex=1=-B=1=B=-1

ex=0=24=1=4A=1

2
°x=2$2C=1$C=%

La integral pedida vale:

#:L de_ Ld_x-kl 1 dx:
.x3—3x2+2x 2] x ] x-1 2] x-2
=Lln\x\—ln\x—1|+Lln\x—2\+C:lnM+C

2 2 x-1

. . )

o 2 ae= [ XET DX g
x? -1 x? -1
=| xdx+

de=ﬁ+Lln\x2—l|+C
] x7 -1 2 2



2
d) X"+ x gx
] A=x)d+x?
Descomponemos la fraccién en suma de fracciones simples:

xZ+x = A Bx+C
1-x)1+x* 1-x 1+x?

_A(Q+x)+Bx+0)(1-x)
(1-x)(1+x?

x> +x
(1-x)1+x>

ex=]1=2A=2=A=1
x=0=2A+C=0=>C=-1
ex=-1=2A-2B+2C=0=B=0
La integral pedida vale:

L gx+
1-x

x2+x dx =
(1-x)(1+x?%

=-In|l -x|-arctgx+C

e)’ —x2;-6x—1 dx
x-1"-(x+1

Descomponemos la fraccién en suma de fracciones simples:

x*+6x-1 _ A . B ., C
G- x+1) -17% @-1) x+1
xrir6x-1

1P -(x+1)

_A@+D+BE-D@+D+CE -1y
G-1>-(x+1)

ex=1=2A=4=A=2

ex=-124C=8=C=-2
ex=0=>A-B+C=-1=B=1

La integral pedida vale:

5 .
—X -2f-6x—1 dx= 2 2dx+ 1 dx+
Ja-1? @+ | a-1 | x-1
2 ax=—2 s —1l-2mk+1+C=
.x+1 x -1
= 2 +ln‘x_12‘+c
x-1 o+ 1
450 -7

f).’ ¥t ex-2
Descomponemos la fraccién dada en suma de fracciones
simples:

3x2+5x -7 - A . Bx+C

G-2)*+1) x-2 x*+1

P +5x-7 _ AP+ D+Bx+O)(x-2)
x-2)(x*+1) x-2)(x*+1)

x=2=5A=15=A=3
x=0=A-2C=-T=C=5
ex=1=2A-B-C=1=B=0
La integral pedida vale:

3 x4 | S

. , .
3xc+5x -7 dx =
' ' x-2

x=2)(xZ+1)

=3In|x£L2|+5 -arctgx+C

-)(:27+1dx
)CS—X

g)

Procediendo de forma anéloga a las anteriores obtenemos:

L dx+
. x—1

id)c+
X

x> +1 dx =
' x(x-1x+1)

1

+ de=-nlx +Inlx -1+ +1| =
Jx+1
D &-D, -
x
' 2
x°—x
h) | ——————dx
)' P axlex+l

Procediendo de modo andlogo, obtenemos:

-1
.x2+1

xz—x

— L dx+
C+DEZ+1)

.x+1

dx =

=l|x+1|-arctgx+ C

Descomponemos la funcién en suma de fracciones simples y
obtenemos:

1 - A L Bx+C _
G-D@Z+x+1) x-1 x>+x+1
-3 .3 3

x-1 x>+x+1
La integral pedida vale:

I =1 I gl | _x+2 g.-
] -1 3)x-1 3] xP+x+1
—lln‘x—l‘—LL 2x + 1 dx+l #dx:
32 x*+x+1 2| x+x+1
=Limx-1-Limpx?2+x+1-3 17251)(:
3 6 6 i+x+L)
4 2
=1—ln\x—1\—1—ln\x2+x+l\—
3 6
_1.4 1 dle_ln‘x—l‘—
2 3 el 3
1+ 2
J V3
2

GUIA DIDACTICA -« 179



2
—Lln\xz+x+1\—;-E B
6 3 2 L
2
=1—ln|x—1\ 1ln|)c +x+1- £ rctg +C=
3 6 £
2
6 12 )C+L
=In u—v—garctg 214+ c
xr+x+1 3 V3
2
]) dx — 1 2dx=
x“+x+1 3+(x+L)
2
:i 1 2dx:é.73 ﬁ zd_x:
3 call 302 cal
1+ 2 1+ 2
J 3 J 3
2 2
1
X+ 4
=213 arc tg 21=2V3 . 4 z‘g(zx"'1 C
V3 3 V3
2
. . ,
0 x3+4de= x (x +1)+3xdx= Y dr+
x2+1 x2+1
+3 7dx—’C +3mhk2+1+cC
2 x2+1 2 2
) xte2-6
.x3+x2—2x
_ (x—l)(x +x —2x)+(3x _6)dx— (= 1) dx +
x3 +x2-2x
3x2-6 2 3
+ dx=%_—x+ | 2dx+ dx +
x3+x?-2x 2 X x—1
+ 1 dx=xz—x+lnx443'(x+2)+c
X +2 2 x—1

(*) Esta integral la obtendremos descomponiendo la fraccién
3x* -6

——  —  en suma de fracciones simples:
x(x=-1(x+2)
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m)’2x2+4x+2dx=

2
3x° -6 =§+—1+1

xx-1Dx+2) ¥ x-1 x+2

’(2x+2)(x+1)dx=

x+1 x+1

=I(2x+2)dx=x2+2x+C

. -
n) x? 2dx= o +1)'x2_xdx=
] &*+ 1) xZ+1)
(2
| GZ+D-x +1)-2x dx—| —%X S dx=
x> +1) ] &r+1)
= dx— (x2+1)_2~x-dx=
' xt+1
=L 20 g L2412 2x - de=
2 x2+1 2

\x2+ l\—

2 —1
CaR I
2 -

1y
2
=lmkre1+ 1 4
2

2(x2+ 1)
i) x+3 de=| *+3 gx
.x3—3x2+3x—1 . (x—l)3
R R T e ) T
x-1 ] -1 ] -1
e O e e
. x-1 (-1
0) 'x3—3x2d _ .(x2—4)(x—3)+4x—12dx:
‘ x?-4 x2-4
- .
=| = DE=3) gy [ -12 (x-3) dx+
x2-4 x? -
(*)
+ dx + S dx= x——3x—ln\x—2\
'x—2 .x+2 2
5
5+ =22 3x e St L
2 x—2

(*) Esta integral la resolvemos descomponiendo la fraccion
4x — 12

5 en suma de fracciones simples:
x< -4

4x-12 _ -1 +. 5

x2-4 x-2 x+2

)' X1 sl a-vE+y
P ]3P -1x? +12x -4 | -1 (x-2)(B3x-2)




=] —x+1  gp=3 L g5 L gx=
] &=2)(Bx-2) 4 x-2 4] 3x-2
(*)

y 3
=In Vo -2) | +C

Tax -2y
(*) Descomponemos la fraccién _ox+l en suma de

x-2)(Bx-2)

fracciones simples:

x+1 - 34 , 54
x-2)Bx-2) x-2 3x-2

. - R
7) x4 de: (x +2x+3)(x—21) +4x_3dx:
] x=1) x-1
=| @+ 2x+3)dx+ 4x -3 dx=ﬁ+x2+3x+
2
] ] &-1) 3
+ 47(x_1):1dx=ﬁ+x2+3x+ 47()6_12) dx +
x-1 3 ) =1)
+ 1 dx=)i+x2+3x+4 L ax+
| @=1y 3 Jx-1

+ (x—l)fzdx=§+x2+3x+4ln|x—l\+

=D o, 2 1
+C=2" +x>+3x+4nlx-1- +C
-1 3 (x—1)

+

[4] Resuelve las siguientes integrales por el método de in-
tegracion de cambio de variable.

a) | x \x -1 dx b | ¢ dx
J 1+ e™
3 .
o) | L+ Inx gy d | —=2=° 2x -3 4
x ] V2x -3 +1
dx VX
e) — WX dx
J (x+5) Vx+1 ﬂ. X +2
) dx h)’ sen 3x dx
.x-lnzx J V143 cos 3x
| XL +1 gy ) 2- X 4y
. x | 2+ x
VX dx
k) | —%—dx [ —
V1= x ’xVx+4
m) - R n) | V25 - x2 dx
] V25— x? |
~ X dx dx
S FreT ”)Jex(ex_s)

) ’ sen X * Cos X dx q) dx

1- cosx

a)‘x-\/x—ldx

Hacemos el cambio de variables:
x—1=f=dx=2tdt

x - Vx-1dx=

> + 1)-:-2tdt=’ @t + 207 dt =

i.yi.yc

Deshaciendo el cambio = Vx — 1 , obtenemos:

'xmd)mzv(x;l)s +2v()63_1)3 +C

—” dx=-n|l +e +C
1+e™

—X
€ dx=—

b
) 1+e™

También se puede hacer mediante el cambio de variable:
l+e*=t

4
_(d+Inx)ps _

c
) 4/3

Vitlnx gy—| (1 +inxy-1.dx
X X

=%V(1+znx)4 +C

También se puede hacer con el cambio de variable: 1 + In x=1.

d) dx

V2x -3
V2x —3 + 1
Hacemos el cambio de variable:
2x-3=R=dx=tdt

\ — 2

23 ge=| o rar=| =

JV2x -3 +1 Jr+1 Jt+1

| CEDE=DH o nyars | L ar=
t+1 Jr+1

2
=%—t+ln‘t+l|+C

Deshaciendo el cambio: = V2x — 3, obtenemos:

V2x=3 =23 i 3emfx-3+1+cC
J V2x -3 +1 2
e) d.X
J Gx+5Vx+1
Hacemos el cambio: x + 1 =2 = dx =2t dt
dx — 2t dt  _ 2 gr=
+5)Vx+1 @ +d)-t | P44
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12 gi=

71/ dt=arc tg( ) +C=
1+1%/4 2

1+ (12

=arc 1g¥* + L + 1 4 C tras deshacer el cambio con = Vx + 1.
2

X gy
_ X+ 2

5

Hacemos el cambio: x = 2 = dx = 2r dt

X gy=| L
] x+2 J 7 +2

2'#d[:
7 +2

-2t - dt=

) *+2) -2

Ld[:
2 +2

Jt7+2

. 2
di=2 L +2di-4

Jt7+2

% 2. 2 et 27 - are 1o 1) =
%-2-12 di=2-2(2 tg(ﬁ)

1+[-L

V2
=2\/)?—2\/§~arctg4/)2i +C
al deshacer el cambio con ¢t = vx .

dixzz’ I T (2 R WP
X

)
g.x-lnx -1 In x

También se puede hacer mediante el cambio de variable Inx = t.

sen 3x

— SenX  dx=
I V1+3cos3x

(1 + 3 cos 3x)_% - (-9 sen 3x) dx =

h) (1+3cos 3x)_é_ -sen3x - dx =

1 (1+3cos30™ V(1 +3 cos 3x)

9 2/3 6

También se puede hacer mediante el cambio de variable:
1+3cos3x=¢

+C

) Vx~+1 gy
X
Hacemos el cambio x2 + 1 =12 = dx =7d
Wl geo | tordio| 22 gro| 12 gy
X X X x2 21
|
dr L odr=r+ | 12 g+
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+’_1/2 di=t+Linft—1-Limpr+1+C=
t+1 2 2

P DN At | G v s R M6 S 8 el SOPG)
t+1 VxZ+1+1

i) 2—-x dx = 2—-x dx = V2 —x - 2—xdx:
2+x V2 +x V2 +x - V2—x

= 2-x dx = 2 dx — X dx =

] V4 —x2 4-—x 4—x

= 1 — dx~ 4-xH72-x de=
1-(x

J -6

1 .
=2 2 : dx—12’ @ x5 (on) di =
1-(* -2 |
)
2112
—2arcsn(£) p1LE=XD)" oo
2/ 2 12
—2arcsn(i)+w+c
2
| X ax
I-x
Hacemos el cambio 1 — x3 = £ = dx = —2L 4t
3x?2
de: Vx —2l‘dl‘=£ Ldl‘:
1-x to3xr 3y
=£ 1 dl:ﬁarc sent =_—2a}’C Sen(m)_'_c
3 Vi 3 3
1) _dx
xvx+a

Hacemos el cambio x + 4 = 12 = dx = 2t dt

dx =’ 2t dt =’ 2 g=
tz

| xVx+4 | @ -4 -1 -4
M2 gy | 2 =L — o~ L+ 24 =
J =2 t+2 2 2
il /122, oo x+4-2], -
t+2 Vx+4 +2
m) S dx = 1 de=5| 15 gx=
] V25— x? 1_x° 1_(JL)2
25 5



También se puede hacer mediante el cambio: x =5 - sen t =
dx =5 cos t - dt, quedando:

5 ax=|-—"5 . Scostdt=
] V25 — x? ] V25 — 25 sen’ ¢

=|25costgi=5=5.arc ser{i)+ C
Scost 5

después de deshacer el cambio ¢ = arc - sen ()SL)
n) ‘ V25 —x? dx

Hacemos el cambiox=5-sent=dx=5-cost-dt

V25 —x% -dx=| V25-25sen’t-5-cost- di=

=’ 5cost-5costdi=25]| cos®t-dt=

=25 71+Czos2t dt:% cos2t - di=

dr+25
2

=§t+ﬁsen2t+C=§~arcser()£)+§.2.
2 4 2 5 4

~sent- cost+ C=25 arc ser()i)+2—5~
2 5 2

+C =25 gre ser{’i)+)L V25 -x2 + C
2 5/ 2

W =
[\®)
()]

X  dx

n). X +x

Hacemos el cambio x = 2 = dx = 2r dt

2 g 2 g [20sDa-D+2
7+t Jr+1 t+1
=’2a—nm+ —lezﬁ—%+2mh+ﬂ+C=

t+

=x-2x2Imhx+1+C

dx
%) ‘ e’ (e -3)

Hacemos el cambioex:t:dx:i)f
e
dx — 1 Ldt — 1 dt =
'ex(e"—3) .t(t—3) t 'tz(t_?,)
:i Ldt_L Ld;+L 1 dt =
302 9]t 9)1-3

9/ x
=L s bilg e o= Lang /€53 40
3 ¢t 9 9 3e” e*

Hemos descompuesto la fraccién ﬁ en suma de frac-
t

ciones simples: -

. 1 =—12/3 i L VL)
t"(t-3) t t t-3
) sen x- cos x ;.
1 —-cosx
Hacemos el cambio: cosx:t:dx:i
—sen x
senx-cosx . _|senx-t 4 _ t o=
1 -cosx 1-1¢ —sen x t—1
S (R 72 L Lo NS RSOy Y P
t—1 t—1 't—l

=cos x+ In|cos x — l\ +C

q) | 4

w-Vx

Hacemos el cambio x =#* = dx =4 d

dx  _|4’dri_| 4’ 4 -
w-Vx Jo2-0 -1
- 4“‘1)(’;1)*401;:4 (+1)di+4 %dt:
- t—

=2’ v ar+dmli—t=2x+aVx vamlx -1+ c

Resuelve las siguientes integrales por el método de in-
tegracion mas conveniente:

a) 1 b) x2 - arc sen x dx
J1+ Vx+1
c) 1 gy d) sen3 x dx
Vi+d4 x - x? .
arc sen x 3x
)| -k = | x4+ 16 =
. s .
o | X1 S
X .x[lnx—l]
i) e+ Inx g, : dx
2x J (x+1) Vx2+2x
[ s 4
k) ln(lnx)dx ) x>+ x*-8 dx
X x3-4x
m)’sen(lnx)-dx n)’ xz dx
| ] cos “ x
. L
ﬁ)[ln x+ 1+ x%]dx o) ?%dx
+ x
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dx

\ o
p) | xIn (x*-1) dx q)’6x—7x

V1- x4

1- x I 1
x - In dx X"+ 1 gy
n 1+ x S)J x4-1
t) dex u) | sen*Sx - cos S5x dx
] @+ x?%
v) | €O8.5X dx w) | V6=5 x2 dx
'sen45x ]
X) 7de y) f«/:?—i/;dx
4 = r
¥ J W+1
1
)| —————— X%
Jx @+ lnzx)
a) S S
1+Vx+1

La resolvemos por el método de cambio de variable hacien-
do:x+1=2=dx=2tdt

2(t+1)_2dt
t+1

2di— | -2 _dr=
't+1

1 orar=
1+¢

=x-2Mlt+1=2Vx+1-2mpx+1+1+C

x2 - arc sen x dx=1

b)

La resolvemos por el método de integracién por partes:

u =arc sen x= du= 1 dx
V1-x?
dv=_x2(,bC:>V=xsf
3

3 3
I=I x2 - arc sen x dx=%X_ arc senx—1’ — X dx
1-x

Esta dltima integral la resolvemos por cambio de variables,

haciendo 1 —x2= 2 = dyx = ~t 9!
X
2 ge= |2t A2 g | (P -1 de=
1-x ]t X .
3 23
:g—t:W_W

Por tanto, la integral pedida vale:

2 x3
x° -arc sen x dx=%— - arc senx —
X

_1[V<1—x2>3 .
3

3 V1-x? =x?3arc senx—i(l_xz)3 +

9
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3
) V1 +4x —x? 5 -2 - x)?
-1

=17 —1 = dx =— vg dx =

Vs /|_@-n 1_(2—x)

5 Vs
=—arc ser{z_x +C
V5

d) | sen® x-dx=| sen x- sen* x - dx=

= I senx (1 — cos® x)dx=| sen x dx—

- ’ (cos x)2 -sen x- dx=—cos x+ | (cos x)2 (—senx) dx =

3
(cos x) +C

=—cosx +
e) | arcsemx gy — | (arc senx) - — 1 dx =
l-x 1-x
2
= lare semx)” | -
2
3x 3x
pl -3 =] 16 =] 16 4=
x*+ 16 14Xt +(x2)
4
X
:i 2 dxzi arctg(x )+C
8 2)2 8
1+(L)
4
. 5 ) .
g)[(lnx)'dx= (lnx)S.L.dx=M+c
X X 6
h) de = l/x'dlen\lnx—lhc
JxUnx-1) [Inx-1
i) Wrlnx go—| gL | Inx g1 | -172 g0 4
2x 2x X 2.
+L ln.X'L'd_x:L -&+L(lnx)2+cz
2 x 2 12 2 2

2
=Vx + 7(1”:) +C



e
] e+ 1) Vx?+ 2x

Hacemos esta integral por el método de cambio de variable,

haciendo: ¥ + 2x = t = dx = L4
x+1
dx - 1 L_tdt L g=
_(x+1)\/x2+2x Ja+D-t x+1 .(x+1)2
= 1 dt= L dr=arc 1g t=
. x2 420+ 1 . 2+ 1
=arc thx2 +2x +C

k) ’ L

Hacemos esta integral por el método de cambio de variable,
haciendo: Inx =t=>dx =x - dt

Int-dt

I:’ln.xdtz
X

Esta tdltima integral la hacemos por partes:

u=lnt=>du=Ldt\
t

dv=dt:>v=tf

t-lnt—-t=

’lnt~dl=t~lnt—’t~1-dt=
t

:1=’ Innx)  gy—inx - lnnol-Inx+C
X

x> +x*-8
—4x

) dx

Esta es una integral racional en la cual el grado del polino-
mio numerador es mayor que el grado del polinomio deno-
minador, por tanto dividimos numerador por denominador y
obtenemos:

[ 5 4
X +x —de
—4x

— 4x) (x? +x+4)+(4x + 16x — 8)dx

oo
!

2
2 +x+4)de+ Ax +16x_8dx-
x3 = 4x
4% 4 16x -8
—x? g x? gy [ B0 -8
32 x3 —4x

Esta ultima integral la resolvemos descomponiendo la fraccién
4x? + 16x — 8
-4x

en suma de fracciones simples:

2
4x +16x—8=;+ 5 4 -3
x3 —4x X x-2 x+2
S extog 342 .2 . 5
= = Tdx=t 4+ X 4+ | Efde+ | 2 —dx+
x3 —4x 2 X ] x-2
- dx=ﬁ+)i+4x+21n\x\+51n|x—2\—
] x+2 3 2
-3nx+2+C

m) ’ sen (In x) dx=1

Esta integral la resolvemos por el método de integracién por
partes.

u=sen(lnx)zdu=cos(lnx)-l—‘dx\
X

dv=dx=v=x

I=’ sen(In x) dx =x - sen (In x) —

- ’ x-cos(lnx)-+-dx=x-sen(ln x) - ’ cos (In x) dx
x

Volvemos a aplicar este método a la tltima integral:

u=cos(ln x)=du=-sen(ln x) - + - dx \

dv=dx:v=xf

I=x- sen(lnx)—{)w cos(lnx)—’ -X sen(lnx)']—dx
by

=x - sen(In x)— x cos (In x)—’ sen (In x) dx =

=I=xsen(n x)—x cos(ln x)—1= 2I=x sen(In x) —

x sen (In x) — x cos (In x)
2

—xcos(lnx)=1= +C =

x sen (In x) — x cos (In x) +C
2

= ’ sen (In x) dx =

dx=1

n) x2
cos” x
Hacemos esta integral por el método de integracion por partes:
u=x=du= dx\

dv = 12
cos” x

dx:>v=tgx/
I=x«tgx—’ tgx-dx=x-tgx—‘ Sen X dx =
cos x

=x-1gx+Injcos x+ C
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i) ’ In(x +V1 +x%)dx=1

Hacemos esta integral por el método de integracion por partes:

u=In(x+V1l +x>)=du= 1 dx\
V1 + x?

dv=dx=v=x’

1=’ In(x+V1+x2)-de=x-In(x +V1 +x2) -

X dx=x-lmx+Vl+xH)-V1+x*+C

J V1 +x
3
0) Ox _f dx = 6x34dx— X dx=
1+x ] 1+x ] 1+x
—6 | 4x® 41 2X gy =
411 +x* 2 ) 1+ @
:iln‘1+x4\—larctg(x2)+C
2 2
p)lx-InG?=1) de=1I

Esta integral la resolvemos por el método de integracién por
partes:

x2-1

u=ln(x2—1)=>du=2xdxl

dv=xdx=v =xzf
2

I:’x-ln(xz—l)-dx=x22ln(xz—l)—’ 2x3 dx =

.x—l

2

[ 2
=ﬁln(x2—1)— wdx=ﬁln(xz_1)_
2 x° -1 2

xde- 1| 2x dx:ﬁln(xz—l)—)ﬁ—
2 | x? 2 2

| x -1
~Lmx?-1+cC
o .

) Ox" =Tx poo| 6x® gy IX_ dx=
W 1-—x 1-x
=6I(1_x4)‘%~(—4x3)dx—7 S S—
-4 2 | Vi-w2y?

4l
=_?lw_larc Ser(xz) =
2 12
=—3W—%~arcsen(x2)+c
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r) ’ x~ln(1_x dx=1

1+x

Hacemos esta integral por medio del método de integracién
por partes:

u:ln(l_x):>du: 2 dx
1+x 1-x2

dv=x- dx:>v:x;{

1= x~ln(l_x)dx:)ﬁ~ln
2 1+x

l—x)_’x2. 2

=x2 l—x)_ x? dx=x—ln(]_x -
2 1+x x2-1 2 1 +x
[ 2 2
_ x—1+1d_ﬁln(1—x)_ R R
x2-1 2 1 +x x2-1

(*)
=x2 (l=x _x)—x— A2 g | 22 gy
2 1+x ] x-1 Jx+1

+ﬁln(1_x)—x—1—ln\x—l\+1—ln\x+1\+C
2 I +x 2 2

(*) En esta integral hemos aplicado el método de integra-

cién de funciones racionales, descomponiendo la fraccién

%1 en suma de fracciones simples:
x —
1 12 =12
x-Dx+1) x-1 x+1
5
1
S) udx
' x* -1

Esta integral la resolvemos por el método de integrales racio-
nales 1) dividiendo y 2) en la integral que quede descompo-
niendo la fraccién en suma de fracciones simples:

5 . 4 _
4l g= | XWX 1)_'-x_'-1dx= x dx +
x* -1 x* -1
+ x+1 dx:xz

| &+ Da+D -1 B3

-1 .
+ %dx:ﬁ_k 2 2dX+ 1/2 dx:
] 6P+ D=1 2 x2+1 ] x-1
S A NS TS B N RS U S
2 2 X+l 2] x4l 2] x-1

=ﬁ—1—ln\x2+1\—1—arctgx+1—ln\x—l\+C
2 4 2 2



2
X dx

t
) (1 + x2y

Esta integral la resolvemos por el método de integracién por
cambio de variable, haciendo

x=tgt=>dx= (1 +1g%) dt

2 . 2

XL dx= ’37’2.(1+tg2;)d;=

] A +x?) ] (A +1g%1)
) ) )

_| g7 r-dr_|1g l+1_1dt= tg t+1dt—

| T+ig?t | 1g1+1 ] 1g?r+1
|1 ar=t— | cos?tdi=1t- | L+cos2t gy _

] 1g?i+1

_t _sen2t _t _sen2t _@rc tgx_sen[Z (arc tg 3 +C
2 4 2 4 2 4

u) ‘ sen* 5x - cos5x - dx= ’ (sen 5x)4 -5 cos5x dx=

1

5.
5

_1 (sen5x) L C

5 5

<

) cos5x gy=1 [ (sen5x)™* -5 cos5x - dx=
. sen* 5x 5.

(sen 5)6)_3 _ -1

=1 Tt C
5 -3 15 (sen 5x)

w)’ V6 —5x2 - dx

Esta integral la resolvemos por el método de integracién por
cambio de variable, haciendo

x=\/€-sent:dx=\/g~cost.dt

s Vs
V6 —5x% - dx= W,%~cost.m=
) ] 5 Vs
= 6 cos?tdr=06 | 1+cos2t go-3 . ;4
15 5] 2 V5

+-3 sen2t=3. arc sen@+
5

25 V6

+-3 2. sent-cost=2. arcsen@+
205 Vs V6
+L.V§x. 1_(\/§x)2+c
Vs Ve V6
x) V2 +x7 gy = 2 +x2 dx =
Va—xt |V @e+rxhHe-x?

1

="21dx= de=arc ser{%)+c
_ X
' (%)
y) @dx
x +1

Esta integral la resolvemos por el método de cambio de va-
riable, haciendo x = 1° = dx = 6£°dt
1 6:° — 61°

2 +1

- x , _
Yxv1
et — 2t 12— 1) P D+ 12 die
- 241 -

16 di=
t“+1

dt=

12 g
2

=| 6 = 12t + 121 — 12) dr +
Jtm+1

7 5 3
=60 1207 L 1207 124 4 12 - are tg 1=
3

=66Vx77_126‘/x75+41/;_12(‘/;+12~arctg(V;+C

7 5
‘ 1
2) 1 5 dx=1 X 2dx=
] x@+in’x) 4 1+(M)
2
Ly
=1 2 2d)C:Larctg(lnx)+C
2 1+(ln_x)
2

[6] Sea la funcién primitiva de la funcion g. Calcula una
primitiva de g que se anule en x = a.

Si G(x) es una primitiva de g(x), todas las primitivas de g(x)
son de la forma F(x) = G(x) + C.

La primitiva que se anule para x = a verifica:
Fla)=G(a)+ C=0= C =-G(a)
es decir la primitiva buscada es:
F(x) = G(x) — G(a)

Halla la primitiva de la funciéon f(x) = Vx2-1 cuya
grafica pase por el punto (2, 2). x

Calculamos las primitivas de f{x) :

. —
xildx

X
Resolvemos esta integral por el método de integracion de cam-

bio de variable, haciendo x> — 1 = 2 = dx = ITdt
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. -y
ol o | trdio | P g =
X XX .t2+1 7+ 1
el 1

=5 dt— 5 =t—arctg t=

Jt+1 Jt7+1

=Vx2—l—arcthx2—1+C

Todas las primitivas de f{(x) son las funciones:
Fx)=Vx2-1-arctg\Vx2-1+C

La primitiva buscada que pase por el punto (2, 2) cumple:

2=V7—arctgﬁ+c=>C=2—W/§+%

Luego la primitiva buscada es:

Fx)=Vx2 -1 —arctgVx2 -1 +(2_\/§+g)

Actividades propuestas en pruebas de acceso
a la Universidad

Estudia si alguna de las siguientes igualdades es cierta:

’ 4 sen(2x) - cos 2x)dx = sen’(2x)
’ 4 sen(2x) -+ cos 2x)dx = - cos 2(2x)

Veamos si la 1.* igualdad es cierta o falsa. Para ello, hemos
de demostrar que la derivada de la funcién del segundo
miembro es igual a la derivada del integrando.

D[sen?(2x)] =2 - sen (2x) - cos 2x - 2 = 4 sen 2x - cos 2x

Esta igualdad es cierta.
Veamos la segunda:

D [~cos® (2x)] = -2 - cos (2x) - [~sen (2x)] - 2 =
=+4 - cos (2x) - sen (2x)

La segunda igualdad también es verdadera.

[9] Resuelve la siguiente integral indefinida:

.| 3x -2
] x3-3x2+12x-10

3x -2

dx
] xP=3x?+12x - 10

Resolvemos esta integral por el método de integraciéon de
funciones racionales. Para ello descomponemos la fraccion
dada en suma de fracciones simples:

3x -2 - A , Bx+C
-DE2=2x+10) x-1 x*2-2x+10
3x-2 _A@P-2+10)+ Bx+CO) (x- 1)

(x—1) (x% - 2x + 10) (x—1) (x? - 2x + 10)
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Igualamos los numeradores:

eParax=1=94=1=A4=1
9
-Parax=0:10A—C=_2=>C=%

eParax=—1 = 13A+123—2C=—5:>B:—;—

3x =2 dx=| 19 dx+
] xP=3x7+12x-10 | x-1
+ —1/9x + 28/9 dx=lln|x—1‘—l X dx +
] x*=2x+10 9 9] x*-2x+10
+280 1 dx:l—ln\x—l|—
9 | x*-2x+10 9
D I o S S ) NS NS Iy M N
18 | x2—2x+ 10 ] e-17+9 9
3
—Lln\x2—2x+10\+ %dszln\x—l\—
18 |+ x—1 9
3
—élnx2—2x+10+arctg(x_1)+C
[10] Calcula:
I=| x+t1l gy
Jx - x
x+1 gy
] X" =X
Descomponemos la fraccién x2+ L en suma de fracciones
simples: X
x+1 _A, B _ x+1 _-1_ 2
xx-1) ¥ x-1 xGx-1) *¥ x-1
x4l ge=| Lavs | 2 dv=—imp+2mph-1]+C
xXT—x X ] x-1

Calcula:

I= ’ e¥-sen 2x dx

I= ’ > sen 2x dx

Esta integral la resolvemos por el método de integracion de
partes:

u=e = du=3e> dx

dv=sen2x - dx= v=—Lcos2x/
2



3x
I=| ¥ sen2x - dx="% L CoS2x _
2
3x
_’_363"'60s2x'dx=_e ~cos2x+
2

+ | 3 &3 cos2x - dx

Esta dltima integral la hacemos por el mismo método:
u=3 = du=9 e3xdx\
2 2

dv=cos2x dx=v = -1 sen2x
2

-3 cos 2x + 3-e3F . sen2x B

2 4

[=

3x
e’ - cos 2x +3 > sen2x _

9 3% . sen2x - dx=>1="
4 2 4

[ 3x
9 == ¥ sen2x - dx="2€ COS2X
4 13

3x
+3e sen2x+c

13

Calcula las siguientes integrales indefinidas:

I= de I= cos Vx dx
Jx*+ 2x+ 3
. x-1 dx = X de— | —— L gy
'x2+2x+3 'x2+2x+3 .x2+2x+3
:1_ de_ 1761)(:
2.x2+2x+3 .x2+2x+3
-1 2x+2 g9 I =
2] x*+2x+3 G+ 17 +2
[0
=Lln\x2+2x+3\—ﬁ %dx:
2 1+(x+l
| R
+ C

=Linx?+2x+3-V2 - arc l‘g(xi+ 1
2 V2

o| cosvx - dx=T=| 2vx - cosvx - L. dx
2x
M=2w/)7:>du=1—dx\
VX

dv=cosVx - 1 dx= v:senw/)?f

2/x

2 - cosvx - L dx=2x - senvx —
24x

[ =

| senvx - L. ax=2vx - senvx =2 | senvx - L dx=
Vx . 24x

=2x - senvx + 2 - cosVvx + C

Calcula la primitiva de la funcién f(x) = [Inx)* que se
anule en x =e.

‘ (In xy* dx=1

u:(lnx)2:>du:2(lnx)~l- dx\
X
dv:dx=>v:xf

[= ‘(lnx)zdxzx-(lnxf—’ 21Inx- dx

u=21nx:>du=;dx\
X

dv=dx=v=x

[= ‘(lnx)zdx=x-(lnx)2— 2xInx—| 2dx| =

=x(lnx)2—2xlnx+2x+C

Todas las primitivas de f{x) = (In x)? son las funciones de la
forma:

F(x)=x(lnx)?-2xInx+2x+C
Lo que se anula para x = e verificara:
O=e-2e+2e+C=C=-¢
La primitiva buscada es:
Fx)=x(nx)*-2xInx+2x—e

Halla f(x) si sabemos que f(0) =1; f'(0) =2y f"(x) = 3x

7] 3.7C2
Slf’(x)=3x=>f(x)=7+c
Como f(0) =2 = C =2, por tanto:
_3x? _x
S = 5 = flx) = 5 +2x+C
Como f{0) = 1 = C = 1, luego la funcién f(x) buscada es:

3
f(x)=x?+2x+1

Resuelve las siguientes integrales:

I= de

I=|xe*dx
] 2x%+ x-3

-I:’x-e‘xdx
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u=x:du=dx\

dv=e""dx= V=—efx’

Iz’ x e dx=—x e"‘—’ e dx=—xe "+

+ ’ edx=—xet—e "+ C= [xetdi=—xet -+ C

.’ 5x + 8 dx

2x2+x-3
Sx +8 = A+ Bo=
@-D@+3) x-1 2c+3
L sx+8  _135, -5
C-D@r+3) x-1 2x+3
S8 ge= | 1305 gey | 15 g
.2x2+x_3 ')C—l '2X+3
(x_1)13/5
=£ln‘x_1‘_Lln‘2x+3‘=ln + C
: 0 (2x+3)1/10
47+ 51 6
16| Resuelve | ———— dx
[16] 1+1 6*
5160 )| 4 gy | 3016 g
1+16" 1+16 1+16°
= 47x2dx+5 Lxxdx=L %d)ﬁ-
| 1+@ ] 1+16 Ind ] 1+@&)
5 16" - In 16 de=-1 . arc 194" +
n16 | 1+16 fnd

+ 9 mli+16+cC
In 16

1+ In3 x dx
x (In2x-1In x)

Calcula ’

1+ nx dx
‘ x (In* x—In x)

Resolvemos esta integral por el método de integracién de
cambio de variable, haciendo: [n x =t = dx = x dt

L+’ x g | 148 g0+ g
‘x(lnzx—lnx) 'x(tz—t) 1? -t
- . \
=’(f “DEHDHEHD g | v ydes | L4 e
2 2
-t 7 -1t
2 [ [ 2
2 t J -1 2
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_Unx+ 1), lnx—1)

+ C
| In x

—Inlt|+2 -1

Calcula, integrando por partes I = ’ x - sen (In x) dx.

Comprueba el resultado por derivacion.

I:‘ x - sen (In x) dx

X2

2

u=sen(In x) = du= cos (In x)-l- dx\
X
dv=xdx=v= /

- cos (In x) dx

N [

I=’ x - sen (In x) dx:% sen (In x)—[

Esta tltima integral la resolvemos por el mismo método de
integracion por partes:

u = cos(ln x) = du=-sen (ln x)-L~ dx\
X

dv=% dx= v:’i/
2 4

I=’ x - sen (In x) dx=% sen (In x) —

- ’icos(ln x)— | =% sen(In x) dx| =
4 4

:I:Jﬁsen(ln x)—)i cos (In x)—LI
2 4 4

1=?ﬁ sen (In x)—x4—2c0s(ln x) =

2
:I:i{ﬁsen(lnx)—ﬁcos(lnx) +C
502 4

2x2 sen (In x) _x2 cos (In x) +C
5

x - sen(In x) dx=

Vamos a comprobar el resultado, para ello veremos que la
derivada del segundo miembro es igual a la funcién del pri-
mer miembro.

2

D{sz <sen(lnx) x°- cos(lnx) + CV
5 5

4x - sen (In x) + 2x* - cos (In x) -

5

==

2x - cos (In x) — x?* sen (In x) - 1
X

5

=4x - sen(ln x)+ 2x - cos(In x) —2x - cos (In x) + x - sen (In x)
5

_5x - sen(In x) —x
5

- sen (In x)



